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E
n

déduction
naturelle,on

raisonne
avec

des
hypothèses.

A
u

lieu
du

jugem
ent��

,on
utilise

le
jugem

ent���

où

– �

estun
ensem

ble
de

propositions
quisontles

hypothèses
ou

antécédent.

–
O

n
écrit ��� ��

au
lieu

de ��� �� ��

et��

quand
l’ensem

ble
des

hypothèses
estvide.

– ���

se
lit

–
“ de�

on
déduit�

”

–
ou

“ �

infère�

”
ou

“ �

induit�
”

–
ou

“ sous
les

hypothèses�

on
a�

”.
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Les
th

éorèm
es

Les
théorèm

es
sontles

jugem
ents

de
la

form
e��

quipeuventêtre

déduits
des

axiom
es

etdes
règles.

O
n

les
trouventdonc

à
la

racine
d’un

arbre
de

preuve.

2



L
a

lo
g

iq
u

e
p

ro
p

o
sitio

n
n

elle
m

in
im

ale

3



L’axiom
e

Iln’y
a

qu’un
seulaxiom
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Les
règles

Ily
a

deux
règles

:introduction
et élim

ination
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��
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La
présentation

à
la

P
ra

w
itz

P
raw

iz
donne

une
autre

vision
de

la
déduction

naturelle.

D
ans

son
approche

on
dispose

les
hypothèse

aux
feuilles

en
m

êm
e

tem
ps

que
les

axiom
es.
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La
présentation

à
la

P
ra

w
itz

A
certains

m
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à

la
P

ra
w

itz

# �� �
�

#-,
���
�
#-,,
��

�

�
#.,,

��
�

#.,

� ��
�� �
��
�

#

� � �
�� �
� ��
�� �
��
�

E
n

rouge,j’ainoté
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D
es

preuves
à

la
H

ilbert
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preuves
en

d
éduction

naturelle

O
n
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H
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ilbert
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Les
règles

Les
règles

sontdeux
types

:

–
règles

d’introduction
:un

connecteur
quin’étaitpas

présent

apparaı̂tdans
la

proposition
conséquente

sous
la

barre
d’inférence.

–
règles

d’élim
ination

:la
proposition

conséquente
sous

la
barre

d’inférence
estconstruite

en
enlevantle

connecteur
principald’un

des
connecteurs

conséquents
d’un

jugem
entau

dessus
de

la
barre.
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La
syntax

e

Ily
a

trois
nouveaux

connecteurs 0

,1

et2

.

– 0

estunaire
etreprésente

l’absurde,

–1

et2

sontbien
connus

etreprésententla
conjonction

etla

disjonction.
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L’axiom
e

pour

Iln’y
a

qu’une
règle

etc’est une
règle

d’élim
ination

:
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règles
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d’introduction
etdeux
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d’élim

ination.
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règles
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