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Exercice 1l
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Exercice 3
1. Il y adeuxpreuwes
(Distribution)
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00 (Generalisation)

2. Onatoutd’abord

(Classique)
OAd) =>0p  (OpA¥) = Op) = O(p Av) = Oy) = O(e A ) = Op ADY

O(pAy) =09 @(pAY) = 0¢P) = D Ay) = Tp ADY

(MP)
O(e Av) = Op AOy
On peutjustifier O(p A ) = Oy parl'arbre depreuwe
(pAY)=> o Qeay)=>0(eAy) =>9)=>Up  O@Ay)=DT{(eAy)=¢)=>0p) = 0O(eAY) = o) => (e Ay) =D

(e AY) = ¢) U(eAy) = @) = DleAy) = Uy

O(p A9) = Oy

ou les feuilles sont,quanta elles, justifieespar (Classique), (Distribution) et (Classique). De soncoté,
O(e A ¢) = Oy aquasimente mémearbrede preuve.



3. Laregledeforcagel- estdéfinie parlesquatredéfinitionsclassiques.

(a) Sip estunevariable p: M,ul-¢ SSi u € Tr(p),

(b) Siy estuneconjonction i A9 M,ul- SSi M,ulky et M,ul-8,
(c) Sip estunedisjonction VO M,ul-p ssi M,ul-y ou M,ul-6,
(d) Si L estl'absurde, alorsM,uli/ 1,

auxquellen ajoutelesdeuxdéfinitionsqui changent
(a) Sip estuneimplicationy = 08 M, u I+ ¢ ssiM,u - implique M, u I § (commesuggréoralement),
(b) Siy estl'applicationd’'unemodali® v : M, u I- ¢ ssit pourtoutv >y u, M, v I-1p.

On remarquegu’avec les définitions ci-dessus]a relation I-4 n’est pas monotone,car 'ensemble{u €

Unm | ulFpp = 6} n'estpas«forcémens dirigé. Parexemplesi U = {ug, u1,uz2} avecug <pq ur <pr usg

etsiZay(p) = {u1,u2} €tZa(q) = {ua} onawug l-ap = g, puisu i/ p = g etus -0 p = ¢, autrement

dit {u € Unm | ulF-pmp = g} = {uo,us}. C'esttoutela differenceentrel’interprétationdela logiqueclassique

etl'interprétationdela logiqueintuitionniste.

On définit M E ¢ si pourtoutu € Uy onawu -, p etondéfinit E ¢ si pourtout mockle M ona M E ¢.

FinalementelasignifiequekF ¢ si pourtoutmodele M etpourtoutu € Uxq Onaw -4 . Il fautvérifier pour

chaqueréglesi les affirmationsde la partiesugerieureou on remplace- park sontsatishites,I'affirmationde

la partieinférieureou onremplace- park estsatishite.

Pourla regle(Classique)?, si ¢ estun theoRmeclassiquealorspourtout modele M et pourtoutu € Uy

onau - ¢ etdoncpardéfinitionmémeu I- o4 .

Pourlaregle(M P), sikE ¢ etsikF ¢ = 1 celasignifie quepourtout modele M et pourtoutu € U, ONa

u - etul- ¢ = 9 doncu -4, cequiimplique pardéfinition queF .

Pourla regle (Generalisation), si F ¢ celasignifie que pour tout modele M et pourtoutu € U Ona

u I+, doncpourtoutu € Ux etpourtoutu < v onw I- ¢, doncu IF Oy etdonck .

Pourlaregle(Distribution), il fautvérifier quequandonav I- ¢ pourtoutv > u, quandonav’ I- ¢ = ¢

pourv’ > u, onaalorsv” I pourtoutv” > u, cequi semblealler desoi.

— Pourlaregle(T), il fautvérifierquequandonav I ¢ pourtouty > u, onaw I ¢, cequi estunecongquence
dela réflexivite de >.

4. L'opérateur— correspondil'implication intuitionniste,caronvoit quedanslesmocdelesdeKripke, il satishit :
— Sip estyy — 6 autrementdit O(y = 0) : M, ul- ¢ ssipourtoutv >y u, M, vl = 0 c'esta-diresi
M, v -y alorsM, v - 6.

lonauraitpu prendreldey : M, u I @ ssivp : M, u - o, maisgan’auraitpaséte vraimentdans’esprit del'exercice.
2Ceraisonnement’auraitpasfonctionre avecl'interprétation«habituelle de=.



