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Exercice 1

Démontrerendéductionnaturellela proposition�����������
	��
������������	 .

Exercice 2

On ajouteau lambdacalcul,deuxopérateursunairespr � , pr � et un opérateurquater-
nairecase of in or . On aalorsla syntaxesuivante:
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estunevariablequelconquequi peutaussibien être , , - , �$. ,..., � � . , ... On munit ce
calculdesrèglesdetypagedu

"
-calculauxquelleson ajoutelestrois règlessuivantes.
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1. A quellesrèglesdedéductionenlogiquecorrespondentcesrèglesdetypage?

2. Un type 3 esthabit́e s’il existeun terme
�

dececalcul tel que
0>�?� 3 . Montrer

quele type �@�A���B	:C)�����4��	 esthabit́e.

3. Est-cequele type �A���D�ECF�G	 esthabit́e? Justifiervotreréponse.

4. Donnerunepreuveendéductionnaturellede �B�H�D�>C
�G	 (ici C notel’implication).
Est-cequecettepreuveestintuitionniste?

Exercice 3

Onconsid̀ereunelogiqueenrichied’un opérateur; on dit unemodalit́e. Cettemodalit́e
estnotée I . I � selit J toujours ��K ou J carŕe ��K . On auraitpu la noter L . � et la lire
J l’agent M sait ��K . La syntaxedecettelogiqueest
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qui contientaussilesrèglessuivantes:
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(où
0cT � signifie que � estun théor̀emede la logiquepropositionnelleclassique)et les

axiomessuivants
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1. Montrerquela règle 0 b I � 0 b I �@�E�
�G	
0cb I �

estdérivabledanscesyst̀eme.

2. DémontrerI �@�AS��B	:� I �4S I � .

3. On consid̀ere les mêmesmod̀elesde Kripke que la logique intuitionniste.Donner
l’interprétationdela relationdeforçageI

0
, enparticulierpourlespropositionsdela

forme I � pourquelesrèglesci-dessussoientcorrectes.

4. On consid̀eredanscettelogiquel’opérateurC défini par �vCw� si et seulementsi
I �@���F�G	 . Quevousinspirecetopérateur?
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