
Devoir Parité démographique en classification

supervisée

2025 2026
1 R g IP gfx Y R AZAIS

IP glx Y X x f d

1 IP Y glo fac

fr41 pgc.sk f dsc

2 On pose g x
argyax ph x

R g R g Pga
a Pgp a f b

On Pgp
a

mpax pa a

don
Pgf x Pgp x 0 VacEIR

Ainsi R g R g g IR f1 K
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3 SE 1,13 XE 0,13 YE 1,2
Loi de X S Loi de Y X
x O x 1 y 1 y 2

1 1 0

1 1 x 1

g x
argmpax parti donc

Ainsi IP gfx 2 5 1 IP 1 5 1 Ç
et IP g x 2 5 1 IP 1 5 1

De même IP g x 1 5 1 IP 0 5 1

et IP gfx 1 5 1 IP X 0 5 1

La parité démographique n'est donc pas respectée
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4 D'après la question 1 on a

R g Ê Ts f41 Pga 11134,6 1

ce qu'on peut réécrire

R g Ê IE fr41 Palais Hgh a 91,1 1

On a aussi SE 41,13 k 41 K

iplslx.sk s s
fIEj Yj144

En remarquant que

Xp IPCglx.SI 4 S 1 IP g X S k S 1

As Eu s P g X 5 k Ses
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On trouve k

Llg d E 2.1
Tsfh1 Ph Begas 431151

EEKE1ph gla.s k fxps
obcls

EET11 ga.sta lys
dels

Ts 1 palais Aks

EE iii Em
p4TsPh1 s Xks3Bga s 13 411

5 Pour minimiser R g L g d en g
d'après l'expression au dessus il suffit
pour tout a s de définir gla s k
où k maximise Ts pk s Iks
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ce qui est équivalent à maximiser

palais 1
don g a 8

argyax palais ÎÎ
6 Par définition de g VK.DE Rx4 1.13

Ts pal s sik 14g as k

0 si k
argujax pj s II

mgxpg.ca s 1 sinon

Donc Ê Is pal s Sdk 2g a 8 k

may Ts pk s sik

Et donc M̅ maximise

1 54,13 max Tspkbis sik fx sdals

5



7 La règle g fait intervenir des

paramètres inconnus Ts Pk s fils
qu'on commence par estimer Î Paps s

Îosthieri ᵗ8
Pour estimer M̅ il faut évaluer

A d Ei maux Tsperlas sdk 8911

Pour cela on peut appliquer une méthode
de Monte Carlo

Ali dos

T.EE FdD
ELE X S
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La fonctionnelle est inconnue mais

peut être estimée

À 6 1 max ÎÂh 1 sde

M̅
Et donc A d peut être estimé par

Ali EL Ê X.SI E.PaGD
C'est cette espérance qu'on évalue par Monte Carlo

à partir de données qui N'ont PAS servi à
construire M̅ et Ph s s

Â 4 1 Ê Ê xi.si
À A

Alors on peut poser argmax Â
On peut maintenant définir g

ais argyax Palais ÎÎ 7


